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Teksty zadan

. Niech ABC bedzie trojkatem ostrokatnym, w ktorym AB # AC'. Okrag o srednicy BC' prze-
cina boki AB i AC' odpowiednio w punktach M i N. Oznaczmy przez O $rodek boku BC.
Dwusieczne katow BAC i MON przecinaja siec w punkcie R. Wykazaé, ze okregi opisane na
trojkatach BM R i C'N R maja punkt wspoélny lezacy na boku BC'.

. Wyznaczy¢ wszystkie wielomiany P(x) o wspdtezynnikach rzeczywistych, spetniajace réwnosé
Pla—b)+P(b—c)+ P(c—a)=2P(a+b+c)
dla wszystkich takich liczb rzeczywistych a, b, ¢, ze ab+ bc + ca = 0.

. Hakiem nazwiemy figure utworzong z szesciu kwadratéw jednostkowych, jak pokazano na ry-
sunku,

oraz kazda inng figure otrzymana z niej poprzez obroty i odbicia symetryczne.

Wyznaczy¢ wszystkie prostokaty m x n, ktére mozna pokry¢ hakami w taki sposéb, aby:
e prostokat zostal catkowicie pokryty oraz zadne dwa haki nie zachodzily na siebie;
e zadna czes¢ haka nie wystawata poza prostokat.

. Niech n > 3 bedzie liczba catkowita. Niech ty,t5,...,t, beda takimi liczbami rzeczywistymi

dodatnimi, ze
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Udowodni¢, ze liczby ¢;, t;, ¢ sa dtugoSciami bokow trojkata dla wszystkich ¢, j, k spetniajacych
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. W czworokacie wypuktym ABCD przekatna BD nie jest dwusieczng zadnego z katow ABC
i CDA. Punkt P lezy wewnatrz czworokata ABC' D, przy czym
Y PBC = ¥ DBA oraz S PDC = <BDA.

Dowies¢, ze na czworokacie ABC'D mozna opisa¢ okrag wtedy i tylko wtedy, gdy AP = CP.

. Liczbe catkowity dodatnig nazwiemy naprzemienng, jesli kazde dwie kolejne cyfry jej rozwinie-
cia dziesietnego sa réznej parzystosci.

Zmalez¢ wszystkie liczby catkowite dodatnie n, ktére maja wielokrotnosé bedaca liczba naprze-
mienng.



